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จํานวนจริง ม.4 เทอมตน สาระการเรียนรูเพ่ิมเติม  

 

 

จํานวนชนิดตางๆ  

สมบัติของจํานวนจริง 

การเขียนจํานวนจริงบนเสนจํานวน 

คาสัมบูรณและ 

สมบัติของคาสัมบูรณ 

พื้นฐานเกี่ยวกับจํานวนจริง 

การแกสมการ และอสมการ 

การแกสมการ 

สมการคาสัมบูรณ 

สมการพหุนามรูปทั่วไป 

สมการพหุนามรูปพิเศษ 

การแกอสมการ 

อสมการคาสัมบูรณ 

อสมการพหุนามรูปทั่วไป 

อสมการพหุนามรูปพิเศษ 

ทฤษฎีเศษเหลือ 
ทฤษฎีเศษเหลือ 
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พื้นฐานเกี่ยวกับจํานวนจริง 
 
จํานวนชนิดตางๆ  

 
จํานวนเชิงซอน 
คือ จํานวนทกุจํานวน 
 
จํานวนเชิงซอนที่เปนจํานวนจริง 
คือ จํานวนที่ไมมีคาลบที่อยูในรากคูเปนสวนประกอบ 

เชน 6436, 8, 7.5, , 2, 2, 16, 18
5

− − − −  

 
จํานวนเชิงซอนที่ไมใชจํานวนจรงิ 

คือ จํานวนทีมี่สวนประกอบของคาลบทีอ่ยูในรากคู เชน 64 11, 2, 4, , 1 1
4

− −
−

+− −  

 
จํานวนอตรรกยะ 
คือ จํานวนที่ไมสามารถเขียนในรูปของทศนิยมซ้ําได 

และ ไมสามารถเขียนในรูปเศษสวน ที่เศษเปนจํานวนเตม็ และสวนเปนจํานวนเต็มได  

เชน 2 1.4142135...=  

         3.141592...π =  
 

 

จํานวนเชิงซอน 

จํานวนจริง ไมใชจํานวนจริง 

จํานวนอตรรกยะ จํานวนตรรกยะ 

ไมใชจํานวนเต็ม จํานวนเต็ม 

จํานวนเต็มลบ จํานวนเต็มศูนย จํานวนเต็มบวก 
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จํานวนตรรกยะ (จํานวนจรงิที่ไมใชจํานวนอตรรกยะ) 

คือ จํานวนที่สามารถเขียนในรูปของทศนยิมซ้ําได 

และ สามารถเขียนในรูปเศษสวน ที่เศษเปนจํานวนเต็ม และสวนเปนจาํนวนเต็มได  

(สวนไมเทากับ 0 ) 

เชน 1.5−  หรือมันก็คือ 1.50...−  จะเขียนในรูปทศนิยมซ้าํไดเปน 1.50−
i
 

       0, 5, 4−  

        3.3, 5.6 23
i i i

 

        22 7,
7 9

−  

 
จํานวนตรรกยะที่ไมใชจํานวนเต็ม 

เชน 1.5,− 3.3, 5.6 23,
i i i 22 7,

7 9
−  

 
จํานวนเต็ม 
จํานวนเต็มบวก (จํานวนนบั) เชน 1, 2, 3, 4, 5,...  

                                                  7 14,
7 7

 

จํานวนเต็มศูนย เชน 0, 0
5

 

จํานวนเต็มลบ เชน 1, 2, 3, 4,...− − − −  

                            7 14,
7 7

− −  
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สมบัติของจํานวนจริง 

 ให , ,a b c  เปนจํานวนจรงิใดๆ และ R  คือ เซตของจาํนวนจรงิ 
 
สมบัติการเทากัน 

สมบัติการสะทอน จะได a a=  

สมบัติการสมมาตร ถา a b=  แลว b a=  

สมบัติการถายทอด ถา a b=  และ b c=  แลว a c=  

สมบัติการบวกดวยจํานวนที่เทากัน ทั้งสองขาง ถา a b=  แลว a bc c+ = +  

สมบัติการคูณดวยจํานวนที่เทากัน ทัง้สองขาง ถา a b=  แลว . .a c cb=  

 
สมบัติการบวก 

สมบัติปด ถา a R∈  และ b R∈  แลว a Rb+ ∈  

สมบัติการสลับที่ จะได a b b a+ = +  

สมบัติการเปล่ียนกลุม จะได ( ) ( )a c b cb a+ + = + +  

สมบัติมีเอกลักษณการบวก คือ 0  จะได 0 0a a a+ = + =  

สมบัติมีอินเวอรสการบวก  a  มีอินเวอรสการบวกคือ a−   

และ a−  มีอนิเวอรสการบวกคือ a  

จะได ( ) ( ) 0a a a a+ − = − + =  

 
สมบัติการคูณ 

สมบัติปด ถา a R∈  และ b R∈  แลว .a b R∈  

สมบัติการสลับที่ จะได . .a b ab=  

สมบัติการเปล่ียนกลุม จะได .( . ) ( . ).a a cbcb =  

สมบัติมีเอกลักษณการคณู คือ 1 จะได . .1 1a a a= =  

สมบัติมีอินเวอรสการคูณ 

(ยกเวน 0  เพราะ 1
0

 ไมมีความหมาย) 

a  มีอินเวอรสการคูณคือ 1
a

  

และ 1
a

 มีอนิเวอรสการคณูคือ a  

จะได 1 1. . 1a a
a a

= =  

 
สมบัติการคูณและการบวก 

สมบัติการแจกแจง จะได ( ) . .a ab c ab c+ = +  
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การเขียนจํานวนจริงบนเสนจํานวน 
เครื่องหมาย , ,= ≥ ≤  และ วงเล็บ [ ],  จดุทึบ  

เครื่องหมาย , ,≠ > <  และ วงเล็บ ( , )  จดุโปรง  

ตัวอยางเขียน x  บนเสนจํานวน ดังนี ้

0x =  

 
 

0x ≠ เขียนไดวา { }0x x ≠  หรือเขียนไดวา ( , ) ,0 )0(−∞ ∪ ∞  

 
 

1x <  เขียนไดวา { }1x x <  หรือเขียนไดวา ( 1, )−∞  

 
 

32 x− ≤ <  เขียนไดวา 3{ }2x x≤ <−  หรือเขียนไดวา [ )2, 3−  

 
 

2x < −  หรือ 3x ≥     เขียนไดวา { 2x x < −  หรือ 3}x ≥  หรือเขียนไดวา ( , ) [32 , )−∞ − ∪ ∞  

 
 

 

2−  3  

2−  3  

1 

0  

0  
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คาสัมบูรณและสมบัติของคาสัมบูรณ 
คาสัมบูรณ 
ให a  เปนจํานวนจรงิใดๆ 

คาสัมบูรณของ a  หรือ a  คือ ระยะทางจากจุด a  ถึง 0  ซึ่งระยะทางจะมคีาบวกเสมอ 

เชน 3  หรือ 3−  จะมีคาเทากันคือ 3  

 
ดังนัน้  7 7− =        3 3

2 2
− =  

         7 7=          7 7
6 6

=  

 
*วิธีถอดเครือ่งหมายคาสัมบูรณทําไดดังนี้ 
    ถา 0a <  แลว a a= −  (ลบอยูหนาลบ ไดคาบวก) 

     ถา 0a >  แลว a a=  

     ถา 0a =  แลว 0a =   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3−  3  0  

33− =  3 3=  
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สมบัติของคาสัมบูรณ  
ให ,x y  เปนจํานวนจริงใดๆ และ a  เปนจํานวนจริงที่มากกวา 0  

1) 0x ≥  

2) x x= −  

3)* x a=  เมื่อ x a=  หรือ x a= −  

4) . .x y yx=  

5) x
y y

x
=  โดยที่ 0y ≠  

6)* ( )2
2x x x= ≠  

7) 2 2x x=  

8)* x a<  จะไดวา xa a− < <  

      x a≤  จะไดวา xa a− ≤ ≤  

 

      x a>  จะไดวา x a< −  หรือ a x<  

      x a≥  จะไดวา x a≤ −  หรือ a x≤  

9) x xy y+ ≤ +  

10) x xy y− ≥ −  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตรงสวนที่มีเครื่องหมาย * 

เปนความรูพ้ืนฐานสําคัญที่ตองนํามาใช 

แกสมการและอสมการคาสัมบูรณ 
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การแกสมการ และอสมการ 
 
การแกสมการ 

การแกสมการพหุนามรูปทั่วไป 
เชน 4 22 14 12x x x− = −  
ขั้นที่ 1  
ยายขางใหขางนงึของสมการมคีาเปน 0   

และ อีกขาง ให ส.ป.ส. หนาตัวแปรยกกําลังสูงสุดมีคาเปนบวก 

จะได 4 22 014 12x x x− + =  
ขั้นที่ 2  
ถาพหุนามมีตวัรวมดึงออกมาเลย และถาเปนคาคงตัวหารตลอดไดสมการเลย 

(แตตัวแปรหามหารตลอดสมการ เพราะตัวแปรมคีาเปน0 ได ซ่ึงตัวสวนเปน0 หาคาไมไดนะ) 

ซึ่งจะเห็นวา 4 22 14 12x x x− +  มี 2x  เปนตัวรวม ดึงออกมาเลย 

จะได 3( 7 6) 02x x x− + =      นํา 2  หารตลอดสมการ แตหามนาํ x  หารตลอดสมการ 

จะได 3( 7 6) 0x x x− + =  
ขั้นที่ 3 
แยกแฟกเตอร (หลังจากแยกแฟกเตอรแลว ส.ป.ส. หนา ตัวแปรตองมคีาบวก) 

แยกแฟกเตอร 3 7 6x x− +  ทําโดยขั้นตอนดงันี ้

3.1) หาคาที่แทนใน x  แลวทําให 3 7 6x x− +  มีคาเปน 0  

ควรลองคางายๆ แทนดูกอน เชน , 1, 2, .1 2,. .− −   ลองเอา 1 แทนดูกอน 

จะได 3 7( ) 6 01 71 1 6− + = − + =  

ดังนัน้ จะไดวา ( 1)x −  เปนตัวประกอบนึงของ 3 7 6x x− +  

เขียนไดวา 3 7 6 ( 1) ( )x x x− + = −  

3.2) หาตัวประกอบที่เหลือโดยการหารยาว 

        

2

3

3 2

2

2

6
1 7 6

7 6

6 6
6 6

0

x x
x x x

x x
x x
x x

x
x

+ −
− − +

−

− +

−
− +
− +
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3.3) ดงันัน้จากขั้นตอนที่ 2         3( 7 6) 0x x x− + =  

                                       2( 1) ( 6) 0x x x x− + − =  

                                    ( 1) ( 3) ( 2) 0x x x x− + − =        
คําตอบของสมการคือ 0, 1, 3, 2−  
 

การแกสมการพหุนามรูปพิเศษ 

พหุนามรูปพิเศษ หมายถึง       หรือ  

 
หลักการท่ีสําคัญมากๆ 
กอนจะตะลุยแกสมการใหเขียนเงื่อนไขขางตนของกลุมตัวแปรซะกอน 

เชน                                                

 

 
 

           

 

หลังจากเขียนเงื่อนไขขั้นตนแลว  

ทําใหพหุนามรูปพิเศษ ใหเปนพหุนามรูปทั่วไป แลวแกสมการตามขั้นตอนของการแกสมการ 

พหุนามรูปทั่วไปจนไดคําตอบ 
สําคัญมาก กอนจะสรุปคําตอบ ตองนําคําตอบที่ได Check ดูวาเปนตามเงื่อนไขขางตน
หรือไม เอาแตเฉพาะคําตอบที่เปนตามเงื่อนไขขางตน เทานัน้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กลุมตัวแปร 
เศษ 

กลุมตัวแปร 

กลุมตัวแปร 

กลุมตัวแปร 

กลุมตัวแปร 0≥  

เศษ 
กลุมตัวแปร 0≠  
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การแกสมการคาสัมบูรณ  
ให x a=  ถอดเครื่องหมายคาสัมบูรณ ทําได 2 วิธี 

วิธีท่ี 1 ยกกําลังสองทั้งสองขาง 

            x a=  

จาก 2x x=  

จะได 2x a=  ยกกําลังสองทั้งสองขาง 

จะได           2 2x a=  

           2 2 0x a− =  
( ) ( ) 0x a x a− + =  

                    ,x a a= −  
***วิธีนี้ไมเหมาะ ถาในสมการ ตัวแปรยกกําลัง 

    มากกวาหนึ่ง 

 

วิธีท่ี 2 แยกกรณ ี

           x  

กรณีท่ี 0x ≥         หรือ        กรณีที่ 0x <        

จะได x x=                       จะได x x= −  
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การแกอสมการ (ขอสอบเขามหาวิทยาลัยชอบออกมาก!!!) 
 
***พื้นฐานสําคัญที่ตองรูเกี่ยวกับอสมการ*** 
 
ถานําคาลบมาคูณหรือหารทั้งสองขางของอสมการ เครื่องหมายอสมการตองกลับขาง 
เชน  

ให , ,a b c  เปนจํานวนจรงิ 

     ถา a b<  และ c เปนคาลบ                                            ถา a b≤  และ c เปนคาลบ                                        

     จะได . .a c cb>                                                              จะได a
c c

b
≥  

 
การยกกาํลังสองทั้งสองขางของอสมการ  
ให a b<  

จะได 2 2a b<  ถา a  และ b  เปนคาบวก ทัง้คู ( a  เปน 0  ก็ได) 

จะได 2 2a b>  ถา a  และ b  เปนคาลบ ทั้งคู (b  เปน 0  ก็ได) 

***แตถา a  เปนลบ และ b  เปนบวก จะบอกไมไดวา 2 2a b<  หรือ 2 2a b>  
 

การแกอสมการพหุนามรูปทั่วไป 
ทําขั้นตอนเหมือนแกสมการพหนุามรูปทัว่ไปจนแยกแฟกเตอรเสรจ็  

(ส.ป.ส. หนาตวัแปรตองเปนบวกทั้งหมด) 

เชน      ( ) ( ) 0x a x b− − <  

นําคาทีท่ําใหพหุนามเปน 0  มาเขียนบนเสนจํานวน ก็คือ คา ,a b  

ใสจุด ถา ,> <  จดุโปรง 

       ถา ,≥ ≤  จุดทึบ 

 

 
 

ถา พหุนาม ,< ≤  เอาชวง −   

ถา พหุนาม ,> ≥  เอาชวง+  
 

a  b  

+  −  +  

ใสเคร่ืองหมาย ,+ −  สลับกนั 
จากขวาไปซาย (เร่ิม+ ขวาสุดกอน) 
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Note ถาแยกแฟกเตอรแลวมีบางวงเล็บ 

ยกกําลังเลขคู 2,4,6,...( )x a−  ใหใสเครื่องหมายซํ้าเดิมจากขวาไปซาย ที่จดุ a  นัน้ 

แตถายกกําลังเลขคี่ 3,5,7,...( )x a− ใหคดิเหมือน ( )x a−  ไดเลย 

เชน 
2( ) ( ) 0x a x b− − <  

 
 

2 43( ) ( ) ( ) 0x a x b x c− − − <  

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

a  c  

+  +  −  

b  

−  

a  b  

+  −  −  
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การแกอสมการพหุนามรูปพิเศษ 
 

พหุนามรูปพิเศษ หมายถึง       หรือ  

 
หลักการท่ีสําคัญมากๆ 
กอนจะตะลุยแกอสมการใหเขียนเงื่อนไขขางตนของกลุมตัวแปรซะกอน 

เชน                                                

 

 
 

           

 

หลังจากเขียนเงื่อนไขขั้นตนแลว  

ทําใหพหุนามรูปพิเศษ ใหเปนพหุนามรูปทั่วไป แลวแกอสมการตามขั้นตอนของการแกอสมการ 

พหุนามรูปทั่วไปจนไดคําตอบ 
สําคัญมาก กอนจะสรุปคําตอบ ตองนําคําตอบที่ได Check ดูวาเปนตามเงื่อนไขขางตน
หรือไม เอาแตเฉพาะคําตอบที่เปนตามเงื่อนไขขั้นตน เทาน้ัน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กลุมตัวแปร 
เศษ 

กลุมตัวแปร 

กลุมตัวแปร 

กลุมตัวแปร 

กลุมตัวแปร 0≥  

เศษ 
กลุมตัวแปร 0≠  
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***หลักในการแกอสมการพหุนามที่กลุมตัวแปรอยูที่สวน 
เชน 

 1 1
5x

≤
−

 

เงื่อนไขขางตนคือ 5 0x − ≠  ดงันัน้ 5x ≠  

 

นํา 2( 5)x −  มาคูณทัง้สองขางของอสมการ 

***สาเหตทุีต่องเปน 2( 5)x −  ไมเปน ( 5)x −  เพราะ 

( 5)x −  เราไมรูวาเปนคาบวกหรือลบ ดงันัน้เครื่องหมายอสมการจึงไมรูวาตองกลับขางหรอืไม 
2( 5)x −  เรามัน่ใจไดเลยวาเปนบวก ดงันัน้เครื่องหมายอสมการเหมือนเดมิ 

 

จะได 25 ( 5)x x− ≤ −  

25 10 25x x x− ≤ − +  

      20 11 30x x≤ − +  
      0 ( 6) ( 5)x x≤ − −  

 
 

จึงได ( ,5) [6, )x = −∞ ∪ ∞  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5  6  

+  −  +  

เนื่องจากเง่ือนไขขางตน 5x ≠  

ดังนั้นที่ 5x =  จึงเปนจุดโปรง 
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การแกอสมการคาสัมบูรณ 
ถอดเครื่องหมายคาสัมบูรณ ทําได 3 วิธี 
วิธีท่ี 1 ยกกําลังสองทั้งสองขาง 

เปลี่ยนจาก x  ไปเปน 2x  แลวยกกําลังสองทั้งสองขางของอสมการเพื่อให หายไป 

***วิธีนี้ตองใชกับอสมการทีม่ั่นใจวา ซาย-ขวา เปนบวกทั้งคู หรือ ซาย-ขวา เปนลบทั้งคู 

     ยกกําลังสองทัง้สองขางแลวจะไดรูวาเครื่องหมายอสมการตองเปนยังไง 

***วิธีนี้ไมเหมาะ ถาในสมการ ตัวแปรยกกําลัง มากกวาหนึ่ง 

 
วิธีท่ี 2 ทําแบบแบงชวง 

x a<  

จะไดวา xa a− < <  

เขียนใหมไดเปน 

xa− <  และ x a<  

xa− <  ∩ x a<  

x a>  

จะไดวา x a< −  หรือ a x<  

             x a< −  ∪ a x<  

       

x a≤  

จะไดวา xa a− ≤ ≤  

เขียนใหมไดเปน 

xa− ≤  และ x a≤  

xa− ≤  ∩ x a≤  

x a≥  

จะไดวา x a≤ −  หรือ a x≤  

             x a≤ −  ∪ a x≤  

สําคัญมาก “และ” คือ ∩   “หรือ” คือ ∪  
 
วิธีท่ี 3 แยกกรณ ี
กรณีท่ี 0x ≥          หรือ        กรณีท่ี 0x <                                    

จะได x x=                       จะได x x= −  
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ทฤษฎีเศษเหลือ 
 

( )f x  หารดวย ( )x c−  เศษเหลือ เทากับ ( )f c  

 

และถา  

( )f x  หารดวย ( )x c−  เศษเหลือ เทากับ0  

( ) 0f c =  แสดงวา ( )x c−  เปนตัวประกอบนงึของ ( )f x  หรือ  

                             ( )x c−  หาร ( )f x  ลงตัว 

 

เชน  
2( ) 1f x x x= − +  หารดวย 2x −  จะเหลือเศษเทาไหร 

จะเหลือเศษเทากับ 22 2) 1 32(f = − + =  
 

 
 

 

 

 
 
 
 
 
 
 

      

 
 
 
                                                                             
 


